Christophe Bertault — Mathématiques en MPSI COMPLEMENTS SUR LES REELS

[ MAXIMUM, BORNE SUPERIEURE ‘a‘ Adapter la preuve de la densité de Q dans R.

‘E‘ 2) Se donner par I'absurde une partie X de R ouverte,
‘/ 9 “ fermé, non vide et distincte de R. Quand on se di-
— rige d’'un élément de X vers un réel qui n’appar-
tient pas a X, on passe « une derniere fois » dans
R X avant de le quitter définitivement. Que se passe-

- t-il & ce moment-1a?
(4]
‘i‘ 1) c) Montrer que pour touta €A:
d(x,A) < [x—yl+1y —adl,
puis que d(x,A)—d(y,A) < |x—yl.
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.~ ) 1)2)3) Ecrire x sous la forme x =n+¢ avec n = | x|
et ¢ € [0,1][, injecter cette expression de x dans
les différentes parties entiéres proposées, puis dis-
tinguer plusieurs cas.

‘ 10 ‘ 4 3 2 £ ) :

"~/ 1) Encadrer n"+2n°+3n“+1 par deux carrés d’entiers
successifs.

1y 3= 17 , ,

2) Leréel — est compris entre —1 et 0, ses puis-
sances ont une partie entiére facile a calculer.
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